
 

 

 الهندســـة ) الأشعـــة في الفراغ(
 الثالث الثانوي العلمي

 )تعَين نكطْ تلاقُ مصتكَمات(

Aنتةمل رباعُ ًجٌي  B C D  لتكن ًx  من ,0 1 

 :النكاط التي تحكل P    ًQ ً R ًSً لتكن 

, , ,   C R x C D C S x C B A P x A B AQ x A D 
هما منتصفا الحرفان  I    ًJالنكطتان A C ً  B D 

ً المطلووٌ : بت ووق تلاقووُ المصووتكَمات   I Jً P Rً Q S في

  نكطْ ًاحدّ.

  الحل:

 

 

 

 

 

 

A مننع قة ننْ ض  ننس    Q x A D      حطننن يجَ ننْ قة ننْ  نن ً

يكجن:    Q A x Q D Q A 

   1 x Q A x Q D 0 
مسكص أبع د ض نقطجين  Qضً إذ   , , ,A 1 x D x   

مسكص أبع د ض نقطجين  Sً ب لمجل نجد   , , ,C 1 x B x   

منجصف  Gً حطن ضلخ صْ ض ج مَعَْ تكٌن  Q S   مسكنص

ضلأبع د ضلمجن ضبْ  لنقطجين    , , ,Q 1 S 1
 

مسكص أبع د ض نقطجين  Pً ب لمجل نجد   , , ,A 1 x B x   

مسكص أبع د ض نقطجين  Rً ب لمجل نجد   , , ,C 1 x D x   

منجصف  Gف  نقطْ P R      مسكنص ضلأبعن د ضلمجن ضنبْ  لنقطنجين

   , , ,P 1 R  ً ذ ننننن  حطنننننن ضلخ صنننننْ ض ج مَعَنننننْ,   , 1

ف لمطجقَم ن  P R ً Q S ْمجة َ ن في ض نقطG  

منجصف  Iً بم  أن ض نقطْ  A C   هُ مسكص أبع د ض نقطنجين

   , , , C 1 x A 1 x 

منجصنننف  Jً كنننر   D B   ْهنننُ مسكنننص ضلأبعننن د ضلمجن ضنننب

 لنقطننجين    , , ,B x D xحطننن ضلخ صننْ ض ج مَعَننْ,, ف 

 I   ً Jمسكص ضلأبع د ضلمجن ضبْ  لنقطجين  Gتكٌن ض نقطْ

 قلٓ ضضجق مْ ًضحدّ.  I   ً G  ًJف  نق ط ض جةث : 

ف لمطجقَم ت  I Jً P Rً Q S  مجة َْ فيG. 

 

نعطُ معلماً متجانصاً في الفراغ  , , ,O i j k
 

ً نعطُ النكطتين  , ,A 1 0 0  ً , ,B 4 3 3 

.   بتكووووٌن ةمٌعووووْ النكوووواطM   المتناشوووو ْمراكووووس ادبعووووا 

للنكطووووتين   , , , B A 1     ٌعنوووودما تت وووو  فيR ,

ً شعاع تٌجَوى  Aهُ نفصوا المصتكَم المار بالنكطْ i j k؟ 

  الحل:

( أن ضلمطننننجقَ  78ض صنننن حْ   (1كننننن   نننند زأٍننننن  في م هنننننْ  

 A B    هننننٌ ةمٌقننننْ مسضكننننص ضلأبعنننن د ضلمجن ضننننبْ  لنقطننننجين

   , , , B A 1    ٌقندم  تجح  فيR  ْإذضً ةمٌقن ,

هُ ضلمطجقَ  Mض نق ط  A B. 

ً  نننع ل ض جٌ َنننى ضلمعطنننٓ   , ,u 1 1 منننستبط اطَنننً  مننن    1

ض شنننع ل  , ,A B 3 3 ً  نننع ل  Aف لمطنننجقَ  ضلمننن ز منننع   3

هنننٌ ضلمطنننجقَ   uض جٌ َنننى  A B   ْي طنننى ض نننرِ هنننٌ ةمٌقننن

 .Mض نق ط 
 

.   بتكووووٌن ةمٌعووووْ النكوووواطM  ْ  مراكووووس ادبعووووا  المتناشوووو 

:طاللنكوو     , , , , ,  O y B x A 1 x y     ٌعنوودما تت وو

,y x  فيR ,  المصووتٌِ هووُ نفصوووا  ْ ً  i ٍك وول  ً Oالمووار بالنكطوو

 i j k تٌجَوى ؟ ُشعاع 

  الحل:

( أن ضلمطننننجٌِ  79ض صنننن حْ   (2كننننن   نننند زأٍننننن  في م هنننننْ   

 A B O   هنننٌ ةمٌقننننْ مسضكننننص ضلأبعنننن د ضلمجن ضننننبْ  لنقنننن ط

     , , , , ,  O y B x A 1 x y   ٌقندم  ٍجح,y x  في

R إذضً ةمٌقْ ض نق ط ,M  ٌِهُ ضلمطج A B O. 

Oً مننع  وننْ أاننسٔ     A i  ً   1v A B i j k
3

همننن   

 ع ق  تٌ َى  لمطجٌِ  O A B   ًَهم  غير مستبطين اط ً ,

ف لمطننننجٌِ  O A B  ض ننننرِ نننننس مننننعO  ٍقبننننل ًO A  ًv 

 .Mةمٌقْ ض نق ط  ى نجل تٌ َى  ُ ع ق
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 الهندســـة ) الأشعـــة في الفراغ(
 الثالث الثانوي العلمي

Aرباعُ ًجٌي نتةمل  B C D النكاط ً P    ًQ ً 

R  هُ نكاط تجعل A B P C  ًA B Q D ً

A C R D  ُمتٌازٍات بضلاع , نودف إلى إت ات تلاق

المصتكَمات  D Pً C Qً B R 

. A ْأثبت أن ض نقط )P  :هُ مسكص ضلأبع د ضلمجن ضبْ  لنق ط 

        
     , , , , ,C 1 B 1 A 1

 
     B ق  ب لمجل قع )Q  : بص جو  مسكص أبع د مجن ضبْ  لنق ط 

          A  ًB    ًD  كر   ق  قع ًR   بص جو  مسكص 

 .A   ًC  ًDأبع د مجن ضبْ  لنق ط            

 . ْب لاضج  دّ مع ض نقطI  ّهُ مسكص أبع د مجن ضبْ مخج ز ً

ً مع ضلخ صْ ض ج مَعَْ, أثبت  A    ًB   ًC   ًD لنق ط 

تة ُ ضلمطجقَم ت  D Pً C Qً B R    ٌقَّع م ًI 

 قلٓ هري ضلمطجقَم ت.

  الحل:

.(A    بم  أنA B P C  :ًمجٌضشِ أضةل إذض 

      P A P  B PC P A P  B PC 0  

 مسكص  ضلأبع د ضلمجن ضبْ  لنق ط : Pأِ أن 

     , , , , ,C 1 B 1 A 1 

B (   ُبم  أن ض سب قA B Q D  :مجٌضشِ أضةل إذضً يكجن

      Q A Q  B Q D Q A Q  B Q D 0 

 مسكص ضلأبع د ضلمجن ضبْ  لنق ط :  Qأِ أن 

     , , , , ,A 1 B 1 D 1 

 مجٌضشِ أضةل  A C R Dً بم  أن ض سب قُ 

      R A R  D R C R A R  D R C 0 

 مسكص ضلأبع د ضلمجن ضبْ  لنق ط :  Rإذضً 

     , , , , ,C 1 D 1 A 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 . بم  أنI  مسكص أبع د ض نق ط

       , , , , , , ,D 1 C 1 B 1 A 1
 

ً بم  أن ,Q مسكص أبع د ض نق ط ض جةث:  1

     , , , , ,D 1 B 1 A فحطن ضلخ صَْ ض ج مَعَْ  1

 مسكص أبع د ض نقطجين : Iتكٌن 

   , , ,I C 1 Q منجصف  1 Q C 

أنكم  زأٍن   ,P مسكص أبع د ض نق ط ض جةث:  1

     , , , , ,C 1 B 1 A فحطن ضلخ صَْ ض ج مَعَْ  1

 مسكص أبع د ض نقطجين : Iتكٌن 

   , , ,I D 1 P منجصف  1 P D 

أنً  زأٍن  أٍضً   ,R مسكص أبع د ض نق ط ض جةث:  1

     , , , , ,C 1 D 1 A فحطن ضلخ صَْ ض ج مَعَْ  1

 مسكص أبع د ض نقطجين : Iتكٌن 

   , , ,I R 1 B منجصف  1 B R 

ف لمطجقَم ت  D Pً C Qً B R    ْتلجقُ في يقطI    

 تق  في منجصف كل ض قط  ضلمطجقَمْ

  D P ً  C Q ً  B R 
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